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9. PLANIMETRIA

TROJUHOLNIK

1. Do kruznice je vpisany geometricky utvar, ktory sa skladd z pravidelného Sestuholnika
a $iestich rovnostrannych trojuholnikov (obr.) Strana trojuholnika ma dizku 4. Aky je

polomer r tejto kruznice? (fri 2016/39)

(A) 2v3 (B) 25 (C) 43 (D) 4V5

2. Ktoré tvrdenie o rovnostrannom trojuholniku KLM so stranou m je nepravdivé?(fri 2016/35)
(A) Kazdy rovnostranny trojuholnik je podobny strojuholnikom KLM.
(B) Stred kruZnice opisanej trojuholniku KLM leZi v jeho taZisku.

(C) Trojuholnik KLM je stredovo aj osovo simerny.

(D) Taznice trojuholnika KLM maju dizku m. ?

3. Zakladina AB rovnoramenného trojuholnika ABC ma diZzku 10 cm, rameno mé dizku 13 cm.
Oznatme R, S, T stredy stran trojuholnika ABC (obr.). Aka vzdialenost ma taZisko
trojuholnika RST od strany ST? (fri 2016/36)
(A) 2 cm (B)3cm (C) 4 cm (D) 6 cm

C

4. V trojuholniku ABC sme pospdjali stredy strdn a dostali sme tak mensi trojuholnik s

obsahom 14 cm?2. Aky je obsah trojuholnika ABC v centimetroch Stvorcovych? (2016/3)

5. Dany je trojuholnik ABC, ktory ma strany dlhé 7 cm, 6 cm, 9 cm. Vypocitajte kosinus jeho

najmensieho vnatorného uhla. (2016/7)

6. Na obrazku je nacrtnuty pravouhly lichobeznik. Vypocitajte v stupnoch sucet jeho

najmensieho a najvacsieho vnutorného uhla. (2008B/18)
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7. Pomer diZok stran obdiZnika ABCD je \/§ :1. Urcte vel'kost menSieho z uhlov uhlopriecok
obdiznika ABCD.

oJ

(E) (A) 60° (B) 120° (C) 130° (D) 70° (E) 30°

8. Rozhodnite, ktora z Gseciek k, [, m, n, o je podl'a idajov znazornenych na obrazku najdlhsia. (2010/23)
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9. Ramena dvojitého rebrika maju dizku 245 cm. Po roztvoreni rebrika ramena zvieraji uhol

409°. Urcte zaokruhlene na celé centimetre vySku takto roztvoreného rebrika (vzdialenost

najvyssich bodov rebrika od podlahy). (2014/24)

(A) 230 cm (B) 208 cm (C) 188 cm (D) 157 cm (E) 84 cm

10. Lietajuci dron zameriaval izemie pre architekta. Vzlietol kolmo z bodu C do bodu D. Bol vo

vySke 300 m nad rovinou ABC. Dron z bodu D zameral uhol £BDC = 43°. Vypocitajte v

metroch vzdialenost bodov C a B. (2019/11)
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11. Vzdialenost miest A a C na rovnej ceste je 200 m. Medzi miestami A a C sa nad cestou vznasa

12.

13.

14.

15.

balén B. Z miesta A je moZné pozorovat balén B pod vyskovym uhlom 10°, z miesta C pod

vySkovym uhlom 20° (pozrite obrazok). Urcte zaokruhlene na celé metre, o kol'ko je vzduSna

vzdialenost baléna B od miesta C mensSia ako od miesta A. (2014/20)
B
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Dizky stran trojuholnika st 3 cm, 4 cm a 6 cm. Uréte v stupiioch velkost' tupého vnitorného

uhla trojuholnika. (2013/6)

V trojuholniku ABC je pomer diZok strana: b = 1: 2 a uhol a = 30°. Uréte v stupiioch vel'kost’

najvacsSieho vnutorného uhla trojuholnika ABC. (2011/6)

Student geodetickej $koly meria z Bratislavského hradu $irku Dunaja. Ked' zameriava v
rovine kolmej na rieku, vidi brehy Dunaja v hibkovych uhloch 61° a 9° (pozrite obrazok).

Vyska stanoviSta Studenta nad hladinou Dunaja je 51 metrov. Urcte Sirku Dunaja podla

nameranych hodnét. Vysledok zapiSte zaokruhleny na celé metre. (2011/16)
‘ 5
61°
51m
sirka Dunaja

Vo $tvoruholniku ABCD s dizkami stran |AB| = 9, |BC| = 11 a |CD| = 3 st vniitorné uhly pri
vrcholoch A a C pravé (pozrite obrazok). Uréte dizku strany AD S$tvoruholnika ABCD.
(2013/16)

C
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16. Tazisko rovnostranného trojuholnika ABC leZi v zaciatku suradnicovej ststavy O[0;0] a

vrchol C ma suradnice [0;4]. Vypocitajte sucet siradnic vSetkych vrcholov trojuholnika ABC.
(2013/17)

17. V trojuholniku ABC su vel'’kosti vnttornych uhlov a = 80° a B = 70°. Urcte v stupiioch vel’kost

uhla medzi vys$kou na stranu c a vySkou na stranu a. (2012/6)

18. Do trojuholnika ABC je vpisany polkruh (pozrite obrazok). Uréte polomer polkruhu, ak dizka
strany AB je 8 a vySka na stranu AB je 4. (2012/20)

Cc

19. V trojuholniku ABC maji vnutorné uhly leziace pri vrcholoch A a B velkosti 30° a 45°

]

(pozrite obrazok). Vyska na stranu AB je 1 cm. Obsah trojuholnika ABC je (2012/28)
(A) % cm? (B) €+1 cm?
(02 cm? (0) 22 em2 () 2 em?
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20. V rovnoramennom trojuholniku ABC je usecka XY rovnobezna so zakladinou trojuholnika.
Usec¢ka XY rozdeli trojuholnik ABC na mensi trojuholnik a lichobeZnik (pozrite obrazok).
Obsah mensieho trojuholnika a obsah lichobeZnika st v pomere 1: 8. Uréte dizku tsecky XY,

ak|AB|=9a|AC|=|BC|=6. (2011/20)
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21.

22.

23.

24.

25.

26.
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Uréte prirodzené ¢&fslo n tak, aby /2n.(2n+ 1) bola dizka prepony pravouhlého

trojuholnika, ktorého odvesny maju dizky v2n + 27 a n. (2010/19)

V trojuholniku ABC st dané strany a = 2 cm, b = 3 cm a uhol y= 60°. Vypotitajte dizku

strany c. (2010/22)
(A) V11 cm (B) V7 cm (C) V5 cm (D) V3 cm (E) V2 cm

Obdiznik s rozmermi 8 cm a 4 cm otoéime o 3602 najprv okolo dlh$ej strany, ¢im vznikne
prvé teleso. Potom obdiznik podobne oto¢ime okolo krat$ej strany, ¢im vznikne druhé teleso.

Urcte pomer povrchov prvého a druhého telesa. (2009/8)

Dany je trojuholnik ABC s taZnicami tc = 9, t. = 6. Bod T je taZisko trojuholnika a bod S je
stred strany BC. Velkost uhla CTS je 60°. Urcte vel'kost strany BC. Vysledok uvedte s

presnostou na dve desatinné miesta. (2009/18)

Do rovnostranného trojuholnika so stranou dlhou 6 cm je vpisany §tvorec. Vypocitajte dizku

strany tohto Stvorca. Vysledok uved'te v centimetroch s presnostou na dve desatinné miesta. (2009/20)

V trojuholniku ABC pre vel'kosti stran a, b, ¢ plati a < b < c. Dva z jeho vnitornych uhlov maju
vel'kosti 80° a 40°. Ktoré z nasledujuicich tvrdenf o trojuholniku ABC je pravdivé? (2009/21)
(A) Uhol vel'kosti 80° leZi oproti strane a.
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(B) Uhol vel'kosti 40° lezi oproti strane b.
(C) Treti vnutorny uhol leZi oproti strane a.
(D) Treti vnutorny uhol leZi oproti strane b.

(E) Treti vnutorny uhol leZi oproti strane c.

27. Aky najmensi obvod méZe mat trojuholnik s celoCiselnymi stranami q, b, ¢, pre ktoré plati
nerovnost a < b < ¢, pricom vieme, Ze strana b = 20 cm ? (2008A/16,2008B/20)
Riesenie:
Strana ¢ musi mat’ asport 21 cm. Keby mala presne 21 cm, tak strana a neméZe byt' 1, lebo by
neplatila trojuholnikovd nerovnost. Strana a musi byt asporn 2.
Odpoved’: 21 +20 + 2 =43
28. Prepona pravouhlého trojuholnika ma diZzku 17 cm. Jedna jeho odvesna je o 7 cm kratsia ako
druhd odvesna. Vypocitajte v centimetroch obvod tohto pravouhlého trojuholnika.
(2008A/29, 2008B/29)
(A) 50 (B) 46 (C) 42 (D) 40 (E) 36

29. Osem metrov dlhy rebrik je oprety v telocvi¢ni o stenu, s ktorou zviera uhol 11°. Zistite, do
akej vysky steny rebrik dosiahne. Svoju odpoved uvedte v metroch s presnostou na dve

desatinné miesta. (2008B/1)

30. V pravouhlom trojuholniku ABC je AB = 6, a = 35°. Vypoditajte dizku strany AC, vysledok
uved'te zaokruhleny na 1 desatinné miesto.
Poznamka: Zaokruhlite len vypoé¢itand dizku strany AC, nezaokrahlujte ¢isla, ktoré

pouZzivate pri medzivypoctoch. (2005A/2)
B

35°
Cc ? A

31. V trojuholniku ABC leZia oproti stranam a, b, c uhly a , 8, y (v tomto poradi). Ak a = 35°
a 3 =75°, tak pre vel'kosti stran tohto trojuholnika plati: (2005A/24)
(A)a<b<c. (B)a<c<b. (COb<ax<c. (D)b<c<a. (E)c<a<b.

32. Aky najvacsi obsah (v cm?) méze mat trojuholnik ABC, v ktorom ma strana a dizku 7 cm a

taznica ta na stranu a dizku 16 cm? (2004A/20)

33. Nech S je priese¢nik uhloprie¢ok lichobeZnika ABCD, ktorého zakladne maju dizky: AB = 6
cm, CD = 3 cm. Vypocitajte (v cm?) obsah trojuholnika ABS, ak viete, Ze obsah trojuholnika

CDSje 13 cmz2. 2004A/21
)
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34. Rovnobeznik ABCD (pozrite obrazok) ma dizky stran 6 cm a4 cm. Velkost jedného
zvnutornych uhlov rovnobeznika je 45°. Vypoéitajte v centimetroch dizku dlh3ej

uhlopriecky rovnobeZnika ABCD. (2015/5)

35. Do rovnoramenného trojuholnika so zakladiiou dlhou 2 cm a vySkou na zakladfiu dlhou 6 cm

je vpisana kruznica. Vypocitajte v centimetroch polomer vpisanej kruznice. (2015/18)

36. Dané su body A[-1; 1] a B[3; -2]. Urcite redlne ¢islo c v siradniciach bodu C[ cs; c2] tak, aby
bod C bol vrcholom pravouhlého trojuholnika ABC s pravym uhlom pri vrchole B. (2015/19)
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EUKLIDOVE VETY

1. Starému otcovi ostal v zahrade vol'ny priestor v tvare pravouhlého trojuholnika s odvesnami
dlhymi 5 metrov a 12 metrov. Rozhodol sa ho rozdelit na dve ¢asti a to vySkou na preponu.
Na mensSej Casti vytvori skalku, na vacsiu zaseje travu. Kol'ko metrov stvorcovych ma vacsia

East? (2019/14)

2. Je dany kosostvorec ABCD, ktorého strana a ma dizku 7. Do kosostvorca je vpisana kruznica

k. Body dotyku T;, Tz, T3 Tsrozdel'uju kazdua stranu kosoStvorca v pomere 2 : 5. Aky polomer

ma kruznica k? (fri 2016/37)
(A)V10 (B) 2v10 (C) 10 (D) 20
T3
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