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INTEGRÁLY – VEĽMI UŽITOČNÝ VZOREC 

Ďalšie vzorce pre integrovanie môžeme odvodiť z derivovania: 
(sin 𝑥) = cos 𝑥 → ∫ 𝐜𝐨𝐬 𝒙  𝒅𝒙 = 𝐬𝐢𝐧 𝒙 + 𝑪 
(cos 𝑥) = −sin 𝑥 → ∫ 𝐬𝐢𝐧 𝒙  𝒅𝒙 = −𝐜𝐨𝐬 𝒙 + 𝑪 
 
A potom tu máme jeden špeciálny vzorec, ktorý sa veľmi často využíva: 

𝒇′(𝒙)

𝒇(𝒙)
𝒅𝒙 = 𝒍𝒏|𝒇(𝒙)| + 𝑪 

polopate: ∫
𝒅𝒆𝒓𝒊𝒗á𝒄𝒊𝒂 𝒇𝒖𝒏𝒌𝒄𝒊𝒆 

𝒇𝒖𝒏𝒌𝒄𝒊𝒂
= 𝒍𝒏|𝒇𝒖𝒏𝒌𝒄𝒊𝒂| + 𝑪 

 
PRÍKLADY: 

𝟐𝒙 + 𝟏

𝒙𝟐 + 𝒙 − 𝟕
 𝒅𝒙 = 𝑙𝑛|𝑥 + 𝑥 − 7| + 𝐶 

𝒙

𝟐𝒙𝟐 − 𝟑
𝒅𝒙 = . . 𝑡𝑢 𝑡𝑜 ú𝑝𝑙𝑛𝑒 𝑛𝑒𝑠𝑒𝑑í, 𝑚𝑢𝑠í𝑚𝑒 𝑠𝑖 𝑡𝑜 𝑝𝑟𝑖𝑠𝑝ô𝑠𝑜𝑏𝑖ť =

1

4
.

4. 𝑥

2𝑥 − 3
𝑑𝑥 =

1

4
. 𝑙𝑛|2𝑥 − 3| + 𝐶 

𝒔𝒊𝒏 𝒙

𝒄𝒐𝒔 𝒙
𝒅𝒙 = . . 𝑎𝑗 𝑡𝑢 𝑚á𝑚𝑒 ℎ𝑜𝑟𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣á𝑐𝑖𝑢 𝑓𝑢𝑛𝑘𝑐𝑖𝑒 𝑣 𝑚𝑒𝑛𝑜𝑣𝑎𝑡𝑒𝑙𝑖, 𝑎ž 𝑛𝑎 𝑧𝑛𝑎𝑚𝑖𝑒𝑛𝑘𝑜 =  

= −
− sin 𝑥

𝑐𝑜𝑠 𝑥
𝑑𝑥 =  −𝑙𝑛|cos 𝑥| + 𝐶 

Teda máme postup pre integrál tg x, či cotg x: 

𝒕𝒈 𝒙 =
𝑠𝑖𝑛 𝑥

𝑐𝑜𝑠 𝑥
𝑑𝑥 = ⋯ 𝑝𝑟𝑒𝑑𝑐ℎá𝑑𝑧𝑎𝑗ú𝑐𝑖 𝑝𝑟í𝑘𝑙𝑎𝑑. . =  −𝑙𝑛|cos 𝑥| + 𝐶 

𝒄𝒐𝒕𝒈 𝒙 =  
𝑐𝑜𝑠 𝑥

𝑠𝑖𝑛 𝑥
𝑑𝑥 = 𝑙𝑛|sin 𝑥| + 𝐶 

 
Niekedy to nie je úplne triviálne a potrebujeme zlomok najprv upraviť: 

𝟏

𝒙. 𝒍𝒏𝒙
𝒅𝒙 =. . ℎ𝑜𝑟𝑒 𝑛𝑖𝑒 𝑗𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣á𝑐𝑖𝑎 𝑚𝑒𝑛𝑜𝑣𝑎𝑡𝑒ľ𝑎, 𝑎𝑙𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣á𝑐𝑖𝑎 𝑙𝑛𝑥 𝑗𝑒 

1

𝑥
, 𝑝𝑟𝑒𝑡𝑜 𝑢𝑝𝑟𝑎𝑣í𝑚.. 

=

1
𝑥

𝑙𝑛 𝑥
 𝑑𝑥 = . . 𝑢ž 𝑠𝑒𝑑í, ž𝑒 ℎ𝑜𝑟𝑒 𝑗𝑒 𝑑𝑒𝑟𝑖𝑣á𝑐𝑖𝑎 𝑚𝑒𝑛𝑜𝑣𝑎𝑡𝑒ľ𝑎, 𝑝𝑜𝑢ž𝑖𝑗𝑒𝑚 𝑣𝑧𝑜𝑟𝑒𝑐. . = 𝑙𝑛|ln 𝑥| + 𝐶  

 
 

Užitočná rada: Vždy, keď máš zintegrovať zlomok, pozri sa, či čitateľ nie je deriváciou menovateľa, 
resp. nebude po jednoduchej úprave. Integrovanie podľa tohto vzorca je na skúškach pomerne 

obľúbené. ;) 


