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INTEGRÁLY – SUBSTITUČNÁ METÓDA 

Pri derivovaní sme používali metódu, kde sme spomínali deriváciu vnútornej zložky 
Napríklad: 

[𝑙𝑛(2𝑥ଷ + 6)]ᇱ =
1

2𝑥ଷ + 6
. (2𝑥ଷ + 6)ᇱ = ⋯ 

Keď máme vypočítať integrál s „vnútornou   zložkou“, teda, že vnútro funkcie, v zátvorke, či pod zlomkovou 
čiarou je zložená funkcia, nie obyčajné x, tak použijeme substitučnú metódu.  

 
 
PRÍKLADY: 

න(𝟑𝒙 + 𝟓)𝟑𝒅𝒙 =  ተ

3𝑥 + 5 = 𝑡
3 𝑑𝑥 = 1 𝑑𝑡

𝑑𝑥 =  
1

3
𝑑𝑡

ተ = 𝑥 𝑛𝑎ℎ𝑟𝑎𝑑í𝑚𝑒 𝑡, 𝑑𝑥 𝑛𝑎ℎ𝑟𝑎𝑑í𝑚𝑒 𝑑𝑡. . =  න 𝑡ଷ .
1

3
𝑑𝑡 =  

=. . 𝑢𝑝𝑟𝑎𝑣í𝑚𝑒, 𝑘𝑜𝑒𝑓𝑖𝑐𝑖𝑒𝑛𝑡 𝑝𝑟𝑒𝑑 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟á𝑙 . . =  
1

3
. න 𝑡ଷ 𝑑𝑡 = . . 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑢𝑗𝑒𝑚𝑒. . =  

1

3
.
𝑡ସ

4
+ 𝐶 = 

=  
1

12
𝑡ସ + 𝐶 = . . 𝑣𝑟á𝑡𝑖ť 𝑠𝑎 𝑛𝑎𝑠𝑝äť 𝑐𝑒𝑧 𝑠𝑢𝑏𝑠𝑡𝑖𝑡ú𝑐𝑖𝑢 𝑘 𝑥 . . =

1

12
(3𝑥 + 5)ସ + 𝐶 

න 𝒄𝒐𝒔(𝟕 − 𝟐𝒙) 𝒅𝒙 =  ተ

7 − 2𝑥 = 𝑡
−2 𝑑𝑥 = 1 𝑑𝑡

𝑑𝑥 =  −
1

2
𝑑𝑡

ተ = න cos 𝑡 −
𝑑𝑡

2
=  −

1

2
. න cos 𝑡  𝑑𝑡 =  −

1

2
. sin 𝑡 + 𝐶  

  

 

Môže sa stať, že po dosadení zostane v integráli okrem t aj x. Nevadí to, ak sa vykráti. 

න 𝟑𝒙. ඥ𝒙𝟐 + 𝟔 𝒅𝒙 =  ተ

𝒙𝟐 + 𝟔 = 𝑡
2𝑥 𝑑𝑥 = 1 𝑑𝑡

𝑑𝑥 =  
1

2𝑥
𝑑𝑡

ተ = න 3𝒙. √𝑡
𝑑𝑡

2𝒙
= . . 𝑥 𝑣𝑦𝑘𝑟á𝑡𝑖𝑚𝑒, 𝑡𝑒𝑑𝑎 𝑣𝑦𝑝𝑎𝑑𝑛ú. . = න 3. √𝑡

𝑑𝑡

2
= 

=
3

2
න √𝑡 𝑑𝑡 =. . 𝑜𝑑𝑚𝑜𝑐𝑛𝑖𝑛𝑢 𝑢𝑝𝑟𝑎𝑣𝑖ť 𝑛𝑎 𝑚𝑜𝑐𝑛𝑖𝑛𝑢. . =  

3

2
න 𝑡

ଵ
ଶ 𝑑𝑡 =. . 𝑧𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑜𝑣𝑎ť. .

3

2
.

𝑡
ଷ
ଶ

3
2

+ 𝐶 = 

=
3

2
.
2

3
. 𝑡

ଷ
ଶ + 𝐶 =. . 𝑝𝑟𝑒𝑣𝑖𝑒𝑠ť 𝑚𝑜𝑐𝑛𝑖𝑛𝑢 𝑠𝑝äť 𝑛𝑎 𝑜𝑑𝑚𝑜𝑐𝑛𝑖𝑛𝑢. . =  ඥ𝑡ଷ + 𝐶 = . . 𝑠𝑢𝑏𝑠𝑡𝑖𝑡ú𝑐𝑖𝑜𝑢 𝑠𝑝äť 𝑘 𝑥 = 

= ඥ(𝑥ଶ + 6)ଷ + 𝐶  

න
𝒄𝒐𝒔(𝒍𝒏 𝒙)

𝟓𝒙
𝒅𝒙 = ተ

ln 𝑥 = 𝑡
1

𝑥
 𝑑𝑥 = 1 𝑑𝑡

𝑑𝑥 =  𝒙 𝑑𝑡

ተ = න
cos 𝑡

5𝒙
. 𝒙 𝑑𝑡 =. . 𝑥 𝑣𝑦𝑘𝑟á𝑡𝑖𝑚𝑒, 𝑡𝑒𝑑𝑎 𝑣𝑦𝑝𝑎𝑑𝑛ú. . = න

cos 𝑡

5
𝑑𝑡 = 

= . . 𝑘𝑜𝑛š𝑡𝑎𝑛𝑡𝑎 𝑝𝑟𝑒𝑑 𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟á𝑙. . =  
1

5
න cos 𝑡 𝑑𝑡 =  

1

5
sin 𝑡 + 𝐶 = . . 𝑠𝑢𝑏𝑠𝑡𝑖𝑡ú𝑐𝑖𝑜𝑢 𝑠𝑝äť 𝑘 𝑥 = 

=  
1

5
sin(ln 𝑥) + 𝐶 
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Môže sa stať, že po dosadení zostane v integráli okrem t aj x. A nepôjde to vykrátiť, ale je možné to 

odvodiť. 

න 𝒙. √𝒙 + 𝟑 𝒅𝒙 = อ
𝑥 + 3 = 𝑡

1 𝑑𝑥 = 1 𝑑𝑡
𝑑𝑥 =  𝑑𝑡

อ = න 𝒙. √𝑡 𝑑𝑡 =. . 𝑛𝑖č 𝑠𝑎 𝑛𝑒𝑣𝑦𝑘𝑟á𝑡𝑖, 𝑎𝑙𝑒 𝑥 𝑣𝑖𝑒𝑚𝑒 𝑣𝑦𝑗𝑎𝑑𝑟𝑖ť 𝑧𝑜 𝑠𝑢𝑏𝑠𝑡𝑖𝑡ú𝑐𝑖𝑒 .. 

= ቚ
𝑥 + 3 = 𝑡
𝒙 = 𝒕 − 𝟑

ቚ =. . 𝑑𝑜𝑠𝑎𝑑í𝑚𝑒 𝑧𝑎 𝑥 =  න(𝑡 − 3). √𝑡 𝑑𝑡 = 𝑟𝑜𝑧𝑛á𝑠𝑜𝑏í𝑚𝑒 𝑧á𝑡𝑣𝑜𝑟𝑘𝑢. . =  න 𝑡. √𝑡 − 3√𝑡 𝑑𝑡 =  

= . . 𝑜𝑑𝑚𝑜𝑐𝑛𝑖𝑛𝑦 𝑛𝑎 𝑚𝑜𝑐𝑛𝑖𝑛𝑦. . =  න ൬𝑡. 𝑡
ଵ
ଶ − 3. 𝑡

ଵ
ଶ ൰ 𝑑𝑡 =  න ൬ 𝑡

ଷ
ଶ − 3. 𝑡

ଵ
ଶ ൰ 𝑑𝑡 =. . 𝑧𝑖𝑛𝑡𝑒𝑔𝑟𝑜𝑣𝑎ť. . =  

=  
𝑡

ହ
ଶ

5
2

− 3.
𝑡

ଷ
ଶ

3
2

+ 𝐶 = 

=
2

5
. 𝑡

ହ
ଶ − 3.

2

3
. 𝑡

ଷ
ଶ + 𝐶 =

2

5
. 𝑡

ହ
ଶ − 2. 𝑡

ଷ
ଶ + 𝐶 =. . 𝑛𝑎𝑠𝑝äť 𝑛𝑎 𝑜𝑑𝑚𝑜𝑐𝑛𝑖𝑛𝑦. . =

2

5
. ඥ𝑡ହ − 2. ඥ𝑡ଷ + 𝐶 = 

= . . 𝑠𝑢𝑏𝑠𝑡𝑖𝑡ú𝑐𝑖𝑜𝑢 𝑠𝑝äť 𝑘 𝑥. . =
2

5
. ඥ(𝑥 + 3)ହ − 2. ඥ(𝑥 + 3)ଷ + 𝐶 

 

V ďalších častiach – špeciálne substitúcie: 

- ex 

- sin, cos 


